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Semestre 2 


Exercice I : 


/ -2 1 -1 \ 

Soit la matrice A = — 4 2 —2 

V 2 “1 1 / 


1) Déterminer les valeurs propres de A et les sous-espaces propres associés. 

2) a) Montrer que A est diagonalisable sur R. 

b) Déterminer une matrice inversible P € M 3 (R) telle que P ~ 1 AP soit diagonale. 


Exercice II : 


( m + 2 — 2 0 \ 

0 m 0 J où m € R. 

1 —1 m + l ) 

1) Déterminer les valeurs propres de A m et les sous-espaces propres associés. 

2) a) Montrer que A m est diagonalisable sur R. 

b) Déterminer une matrice inversible P € M 3 (R) telle que P~ 1 A m P soit diagonale. 

3) Calculer (-d-a)" pour tout n € N*. 

4) Soient les suites réelles (æ„) , (y n ) et (zJ) définies par les relations: 


x n +i - -2 y n 

Vn+l ” 2î/n Vïl £ N 

^•n+1 “ X n ÿn 


avec xo = 1 , yo — 1 


et zo — — 1. 


/ X n 

On note U n = I y n 

\ z n 


pour tout neN. 


a) Montrer que : U n — {A -^) 71 Uq Vn£ N*. 

b) En déduire x n , y n et en fonction de n. 


Exercice III : 


Soit ie R- espace vectoriel R 2 [X] = {R € R [X] : deg P < 2} muni de 
sa base canonique B — (1,X,X~). 

Soit f l’endomorphisme de R 2 [X] défini par : 


f{P)-P l + P VP€R 2 [X] 


où P' est le polynôme dérivé de P. 

1) Déterminer la matrice de / relativement à la base B. 

2) / est il diagonalisable sur R? Justifier votre réponse. 

Faculté des Sciences Semlalia Marrakech 


Correction : 



Jjjla càjSHa Pa ge 2 


http://www.rapideway.com/vb 


Contrôle 2 Algèbre II : 2004/2005 




r© © 
e c 

î? •? \ 


Exercice II : 


À m ■=- 


Vvx-y 1 
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- 2. 
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V)- «- J Am Aotw> i(jL 
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ExercicelII: 

^f p )- ïffp)= P ; + P V P£ iP-î-D^ . 

*. m * 0, i - -1 ; ^ * /K* 1 ) = ix+ *' 

P ûu\ v 




* I î J 1 
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